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Аннотация. В настоящей статье выделены и проанализиро-
ваны три основных направления становления и развития теории
полуколец. Рассмотрены кольце-модульное направление, обобща-
ющее и расширяющее теорию колец и модулей на полукольца
и полумодули над ними; универсально-алгебраическое направле-
ние, базирующееся на универсальной алгебре и теории полугрупп;
направление, связанное с исследованием специальных классов по-
луколец и нацеленное на применения полуколец внутри матема-
тики, в компьютерных науках, в приложениях математики. Пер-
вые два направления содержат изучение общей теории полуко-
лец, построение структурных теорий для отдельных важных и
интересных классов абстрактных полуколец. Третье направление
включает в себя, в частности, описание конечных полуколец с те-
ми или иными условиями.
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Annotation. The article highlights and analyzes the main directions
of formation and development of Semiring Theory. The first ring-
module direction summarizes and extends the theory of rings and
modules onto semirings and semimodules over them. The next one
is a universal algebraic direction that is based on Universal Algebra
and Group Theory. The third direction is connected with study of
special classes of semirings and is aimed at using semirings within
Mathematics, in Computer Sciences and in applications of Mathematics.
The first two directions contain investigating of the general theory
of semirings, building structural theories for certain important and
interesting classes of abstract semirings. The third direction includes
describing of finite semirings with certain conditions.
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Введение
Класс полуколец содержит класс всех (ассоциативных) колец и класс
всех дистрибутивных решеток, ряд известных числовых систем.

Как указано в [?] термин полукольцо впервые появился в работе
Г. Вандивера [?], но неявно полукольца использовались еще Р. Деде-
киндом [?] при исследованиях решетки идеалов колец, Д. Гильбертом
[?], при рассмотрении вопросов аксиоматики числовых систем.

Систематическое изучение полуколец началось в 50-е гг. XX века в
работах А. Алмейда Косты, С. Берна, Г. Зассенхауса, К. Исеки, М. Хенд-
риксона, В. Словиковского, В. Завадовского и др. Так, рассматривались
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идеалы полуколец, а среди них выделялись и исследовались полустро-
гие идеалы, гомоморфизмы (следовательно, формулировались и теоре-
мы о гомоморфизмах), фактор-полукольца, конгруэнции на полуколь-
цах. Отметим, что Берном и Зассенхаусом получен полукольцевой ана-
лог классической теоремы Веддерберна - Артина для полупервичных
колец.

[...]
Материалы и методы

Многочисленные полукольца возникают при рассмотрении различных
t-норм и t-конорм — ассоциативных коммутативных операций на I. Та-
кие полукольца появились и используются в нечеткой логике — разде-
ле математики, являющемся обобщением классической логики и теории
множеств и базирующемся на понятии нечеткого множества, впервые
введенного Лотфи Заде в 1965 г.

[...]
Результаты

В отдельных книгах и монографиях встречались упоминания о полу-
кольцах, говорилось о перспективах их развития (L. Fuchs, Partially
ordered algebraic systems; 1963, А. Г. Курош, Общая алгебра. Лекции
1969—1970 учебного года (1974 г. издания)). Таким образом, 50–80 годы
стали периодом становления теории полуколец, и полукольцо все еще
оставалось достаточно экзотическим объектом.

[...]
Обсуждение

Ситуация стала меняться с 90-х гг. прошлого века. Постепенно накоп-
ленный материал по полукольцам нашел отражение в монографии Г.
Вайнерта и У. Хебиша [?] и особенно — в первой монографии Дж. Гола-
на [?] и в ее расширенном варианте [?]. В настоящее время определение
полукольца, которое использовал Голан, наиболее употребительно (см.
ниже определение 1). Большую роль сыграли обзоры К. Глазека по по-
лукольцам, их приложениям и близким вопросам [?],[?].

[...]
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